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@ Déterminer dans chaque cas la limite de f a ’endroit indiqué.

3r —5 1\°
_ . +
fi(z) = 22 _dr 13 en 1 fa(z) = (2_e_$> ; en —oo
3.1 2 2
e’ —x —3x* + 5 + 2 _
folz) = Py et fulz) = po— ; en 2
Correction :
1.
x —00 1 3 +00
g2 — 4y -3 + 0 — 0 +
On a lim 3z — 5 = —2, et d’apres le tableau de signe : lim 22 — 42z +3 =0".
x—1 r—1t
Alors par quotient, lim S5 400
perd Teoit a2 —dz +3 '
2. On a
1
z3e®(1 — ~)
fo(z) = xel
2.2z 1 —
x2e2®( xe%)
1
1—
el
1
xT 1 —
(1= —3)
. L o : 1 . 1
On a d’apres les opérations sur les limites : lim 1———=1; lim 1———=1
T—+00 et T—+00 re<t
a5
Et d’apres le théoréme de croissance comparée : lim — =0

z—+o0 %
Alors finalement par produit et quotient : h{rn fo(z) =0.
Tr—r+00

1
3. lim e® =07, donc par inverse, lim — = 4o00. On déduit donc que :

T——00 r——o0 e¥
1
e lim 2— —=—00
T——00 el
D’autre part, par produit : @ lim X% = —o0
X—+—o00
1
Et donc par composée (avec X =2 — —),ona: lim fs(z)=—00
et T——00

4. On constate que —3x2 + 5z + 2 = (x — 2)(—3x — 1) (car 2 est racine évidente).

Alors fy(z) = (z=2)(=3s-1)

=3z —1.
r— 2 I




Il s’ensuit que lim f,(z) = —7.
T—2

@ Soit f une fonction définie sur R qui satisfait
r < f(z) <2z

1. Déterminer lim f(x)
z—0

Correction :

lim z = lim 2z = 0, donc d’apres le théoréme des gendarmes, lim f(z) = 0.
x—0 r—0 r—0

T
2. Déterminer lim Lﬁ
r—0t X

Correction :

Pour x # 0, on a 22 > 0 donc par quotient,

1 1
1_f (f) ol
x x x
1 S - . - flz)
lim — = +o00, donc d’apres le théoreme de comparaison, lim = +00

=0+t z—0T 1'2
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@ Déterminer dans chaque cas la limite de f a I’endroit indiqué.

fi(z) = T e’ O 0* f3(@) = ¢ enl
22 —4x+3
folz) = we® —2%; en +oo fu(z) = ——Q_3 o @ 3t

Correction :

1.Onal—e® >0 <> e’ >e® < 0 > z, on déduit alors le tableau de signes

sulvants :
T —00 0 +00
1—¢€" + 0 —
On a lim 3z — 5 = —5, et d’apres le tableau de signe : lim 1 —e” =0".
z—0 A=
Alors par quotient, lim f;(x) = +o0.
z—0*t
2. On a

On a d’apres les opérations sur les limites : lim ze® = +o00;
r—+00

3 2. . z . €
Et d’apres le théoreme de croissance comparée : lim — =0,
xz——+oo ¥

donc lim (1— £) =1.
T—+00 e’
Alors finalement par produit : lim fy(x) = +00.
T—+00

3. On a:
a5 —00 1 +00
r—1 - 0 +
D’apres le tableau on a :
. 1
o lim = —00.
z—=1-x —1

Par croissance comparée :

e lim XeX =0.
X——00

Et donc par composée (avec X =

1
1), ona: lim f3(z)=0

xr — T——00



4. On constate que 2 — 4z + 3 = (x — 3)(z — 1) (car 3 est racine évidente).

—3)(x—1) 1

Alors f,(z) = (= P =

Il s’ensuit que lim f,(x) = 2.
z—3

@ Soit f une fonction définie sur R qui satisfait

2? < f(z) < 222

1. Déterminer .’L'l—l)I—ElOO f(x)

Correction :

lim z = lim 22 = 400,

T—+00 z—0 ) )
donc d’apres le théoreme de comparaison, lim f(z) = 4o0.
Tr—>+00

T
2. Déterminer lim f(z)
r—+oo eT

Correction :

On a e* > 0 donc par quotient,

2 f(x) 2x2

C Ci Ci
72
par inverse de la croissance comparée : lim — = 0.
r—+oo et
i
De méme, lim 2— = 0.
z—+oo eT
f(z)

=0.

Alors d’apres le théoreme des gendarmes, lim
x—+oo e’



