Tale G9 3 octobre 2019
Devoir n° 2 : Trigo, récurrence et suites (1h15)

(2 points) Déterminer la fonction dérivée des fonctions suivantes.
fi(z) = xsin(2z)

sinz
fo(z) = 21

(2 points) Résoudre dans [0;27] :
sin(4zx) =0

(5 points) Déterminer les limites des suites suivantes :

__92n _ 9n 2 4 2 "
1. up =22 —3" peN. 3w =14 244 +(> (n € N¥)
3nt — 5n? 59 s

2. vn—m,néN 4. 2p=14+24+3+4+---+n (n€N¥

(3 points) Soit f(z) = sin®z.
™

1. Montrer que f est paire et m-périodique. On étudie désormais f sur I = [0; 5]
2. Déterminer la dérivée de f et dresser le tableau variations de f sur I en y précisant bien les valeurs de f’(z)
aux bornes de I.

3. Tracer la courbe représentative de f de maniére sommaire sur le graphe ci-joint.
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(4 points) On considére la suite (u,) définie par up = 3 et, pour tout entier naturel n,

3up

un+1 - 3 + 2Un

3
Soit la suite (vy,) définie, pour tout entier naturel n, par v, = —.
n

1. Démontrer que la suite (v,) est arithmétique.
2. En déduire une expression de vy, puis de u, en fonction de n.

3. Quelle est la limite de la suite (uy)?

(4 points) Soit (uy) la suite définie pour tout n € N par :
uo = 1
Uptl = Up+2n+1

1. Montrer par récurrence que pour tout n € N, u,, > n?.

2. La suite (u,) est-elle minorée ? majorée ? Justifier.

0,2 — 0,3"

W, TLEN*

VII*) Bonus (1 point) Déterminer la limite de la suite (uy,) ot u, =



